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. i)’Eoto o ocvvaptnon f mov givor cuveyng oto x, =0. Av yuo kabe x e R
woyveL x°f(x)=nu’2x va vroloyicete t0 f(0).
ii) ' Eoto (o cuvaptnon g mov ivar cuveyng oto x, =0 Kot yio KaOe
xeRoyver nu2x—x* <xg(x)<nu2x+x*. Na Ppeite:

0) 70 limg(x) kot P) 10 g(0).

—x7, x<0
. Aivetorn ouvaptnon f(x)Jax+ g, 0<x<l1, a,feR.Navroloyicere
l+xInx, x2>1

ta o ko B €to1, dote N fva eival cuveyng 6to medio opioov TNG.

. Ailveton m cvvapnon:
x> —8x+16, O0<x<5
U :{(az+ﬁ2)ln(x—5—e)+2(a+l)65X, x5, a,feR
i) Noa Bpebovv ta lim f(x) kou lim f(x).
ii) Na Bpebobv ta a kat B dote n fva eivor cuveyng oto x,=5.
iii) "o T1¢ TYég TV a kot B Tov epotipatog (i1) va Bpeite T0 lim f (x).

. 'Eoto f ouvéptnon tétown, dote yuo ke x e R va woyvet f7(x)+2f(x)=x.
Noa anodeilete Ot

i) n f avtiotpépetan,
ii) N avtiotpoen ¢ f eivan cuveyng oto K.

. Aivetorn ovvaptnon f:R— R ya v onoia woydel f(3-x)=f(x) yu

. , , . 5— ,
kébe xeR. Avn f elvar cuveyne oto 4 kot hnalﬂ =4, vo, anodeilete
x— - X
ot
i) f(-1)=-3

ii) n f etvan cvveyng oto x, =-1.



. 'Eoto n ovvépmon f:R— R yw v omoia woydel f(x+y)=f(x)f(y) y
Kabe x,ye Rkatl f(0)#0. No anodei&ete ot
i) £(0)=

ii) av n f etvar cuveyng oto x, =0, TOTE €lvon cuveyNg K.

. 'Ecto f cuvdptnon n onoia eivon cuveyng oto [a, B].

i) Av eivar f(a)# f(B), va amodeitete 6TL vIAPYEL TOVAGYIGTOV EVal
+

x, €(a, B), dote f(x,)= w.

ii) Av givar f(a)#0, va omodei&ete OTL VTLAPYEL EVOL TOLAYLOTOV

x, €(a, B), dote io(focz:f(agti;(ﬁ)'

. Atvetonm ouvaptnon f(x)=x’+7x-5.
i) Na amodei&ete ot
o) n feivar 1-1,
B) n e&lowon f(x)=0 £yetr povadwm pila oo ddotua (0,1).

f(x)=3

.t . , x#1 , ‘.

ii) Av etvar g(x)=9 x-1 , vo Bpeite 10 ¢ e R doteM g VoL
a’+3a, x=1

glvat cvuveyng oto x, =1.
iii) a) Na Bpeite To Opra lggf(x) Ko }irr}of(x).

B) Na dikaroloynoete to yeyovog 6Tt vtapyel TOVALYIoTOV €va x, € R,
®ote va givor f(x,)=7.

7) Na Bpeite éva dtdotnpo g popeng (k,x +1), péca 6to omoio Ha
aVIKEL OVTO TO X, , OOV K OKEPOLOG,.
iv) Na Bpeite:

f(x)nux

o) T0 lim —
X

X—>+oo

B) Tov mpoaypatikd apbud A, dote f(),3 —Sl): f(2A-6).

. 'Ecto f:[a, B]— R ovveyng pe f(a)= f(B) ko éotm K 0 péGoV t0v [a, B].

No amodeiete 0tL vRLdPYEL X, € [ } T£TO10, MOTE VO IoYVEL:

f(x0+a)=f(x0+7<).

10. ’Ect® ot cuveyeig cuvopthioels £, g:[0,1]—[0,1] tétoteg, dote fog=gof
Kat g yvnoiong avéovoa oto [0,1]. Na anodeilete 6Tt vdpyet x, €[0,1]

T£1010, OGTE (fog)(x,)=2g(x,)-



11. Ovovvaptioelg f kot g eivan cuveyeic oto R kot yio KéBe x>0 1oyveL
oyéon g(x)=2xe™.
i) Av eivar g(1)<2 ko g(3)> 6, va amodeifete 6TL N e&icwon f(x)=0 £€xet
TovAdytotov pio pila oto ddotua (1,3).

ii) Na e€etdoete av 1oydet 1o 610 cvunépacpa yo v e&icoon f(x)=0,

otav g(l):% Kot f(3)>6.

12.’Ecto f g suvaptnon cuveyng oto didotnpa [-2, 2], yio v omoio
oyoet: x* + f7(x)=4 yun KOs xe[-2,2].
i) Na Bpeite 115 pileg g e&lomong f(x)=0.
ii) Na anodeigete ot f drotnpei 61a0epd mpdonuo oto (-2,2).

iii) Na Bpeite tov tomo ¢ f.

13. A) Ocwpovpe v cvvaptnon  f:A— R mov givar 1-1 ko tnv
avtiotpoen g f:f(A) > R.
i) T exppalet yeopetpka n eElowon f(x)=f"(x), OTOL x€A;

ii) No amodei&ete v woodvvapia f(x)=f"(x)= f(x)=x, xeA.

B) Atvetou ) ouvdptnon f(x)=x’+6x+6, xeR.

i) No dwcatohoynoete 10 yeyovog 0Tt eivor avTioTpéyiun.

ii) Na amodei&ete 6t n e&iocwon f(x)=0 £€xer povadikn pila 610
dtotnpa (-1,0).

iii) Na omodei&ete Ot 01 YpoQikég TapacTACELS TOV f Kol £ TéuvovTal
oe éva Lovo onueio M (x,,y,) TETOW0, BOTE TO X, VO AVIKEL GTO SLAGTNLLOL

(—2,0). 2 ovvéxetla va Tpocdiopicete To onueio M.

iv) Na vroloyicete ta Opta lim f(x) ot lim ]:(—i)l .
X—>—o0 Xt X



14. 'Ecto ovvaptnon £, opiopuévn kal cuveyng oto R, yio tnv omoia 1oyveL:
xf (x)+2x* =3x—nux, xeR
1) Na amodei&ete otL f(0)=2.
1) Na Bpeite 10 6Ovoro Tiudv ¢ f.

iii) No amodei&ete 6T1 M) €€lowon 2x° =3— npx £xeL TOLAQYLOTOV pia
X

Betucn pico.

15. Aivetor o pryadikoc aplOuog z=x—3i+ i xeR.
X—1

1) No amodeiEete 0TL vdpyel axpipag éva x, € R, ®GTE 0 LIYadIKOS Z VoL
glvol OVTOGTIKOC.
i) No Bpeite 10 6OVOAO TIH®V TG suvaptnong f(x)= Re(z)-(x2 + 1) :
111) Na Bpeite 10 a e R, ®oTe va €ivat GLVEYNG 1 GLVAPTHON:
Re(z)-(x* +1), x>1
g(x)= {

Im(z)-(x* +1)+a, x<l

16. Ecto cuvaptnon f ouveyng oto [-2,2] pe f(-2)=-2 kor f(2)=2.
OewpovUE KoL TOV UIYdIKO z=a+ i, z#0,a,BeRR.

§+z <2.

Z z

i) No amoodeiterte o611

i) Av c+iok, keRva anodeifete 6Tt Im(z)=01M 7 =1.
z

iil) Na amodei&ete 6t1 0tav |7 =1, 1 e€lowon f(x)=k &xeL TOLAG IGTOV

uio pica.



