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ΦΥΛΛΑΔΙΟ ΑΣΚΗΣΕΩΝ 4 

ΠΑΡΑΒΟΛΗ 

 
1) Να αποδείξετε ότι οι ευθείες 𝜀 : x+y+2=0  και 𝜂 : 2𝑥 + 5𝑦 + 25 = 0 

εφάπτονται στην παραβολή 𝐶 :  𝑦! = 8𝑥. 

	  

2) Να αποδείξετε ότι οι εφαπτόµενες της παραβολής 𝐶 :  𝑥! = 4𝑦 στα σηµεία 

της Α 4, 4  και Β −1, !
!

 τέµνονται κάθετα σε σηµείο που ανήκει στην 

διευθετούσα της. 

	  

3) Δίνεται η παραβολή 𝐶 :  𝑦! = 12𝑥. Η εφαπτοµένη της παραβολής σε ένα 

σηµείο της Α, µε τετµηµένη 𝑥! = 1, τέµνει τον άξονα 𝑥!𝑥  στο Β. Να 

αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΕΑΒ είναι ισόπλευρο, όπου Ε είναι η εστία της 

παραβολής. 

	  

4) Να βρείτε την εξίσωση της χορδής της παραβολής 𝐶 , που έχει ως µέσο το 

σηµείο Μ, στις παρακάτω περιπτώσεις: 

α)   𝐶 :  𝑦! = 8𝑥,        𝛭(4, 1) 

β)   𝐶 :  𝑦! = 12𝑥, 𝛭(3, 2). 

	  

5) Έστω 𝑀 𝑥,𝑦 . Να βρείτε τον γεωµετρικό τόπο των σηµείων Μ τα οποία: 

α) ισαπέχουν από το σηµείο Α(-2, 0) και την ευθεία x=2, 

β) ισαπέχουν από το σηµείο Β(04) και την ευθεία y=-4. 

	  

6) Δίνεται η παραβολή 𝐶 :  𝑦! = −36𝑥 και το σηµείο Ρ(9, 6). Από το Ρ 

φέρνουµε τις εφαπτόµενες ΡΑ, ΡΒ προς την 𝐶 . Να αποδείξετε ότι: 

α) η ΑΒ διέρχεται από την εστία της παραβολής, 

β) 𝛲𝛢 ⊥ 𝛲𝛣.	  
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7)  Δίνεται η παραβολή 𝐶 :  𝑦! = 2𝑝𝑥 και τυχαία εφαπτοµένη (ε) της 𝐶 . 

Από την κορυφή Ο φέρνουµε την κάθετη ΟΑ προς την (ε), η οποία τέµνει 

την 𝐶  πάλι στο Β. Να αποδείξετε ότι 𝛰𝛢 ∙ 𝛰𝛣 = 𝑝!.   

	  

8) Δίνεται η παραβολή 𝐶 :  𝑦! = 4𝑥 και η ευθεία 𝜀 :𝑦 = 𝜆𝑥 + 𝛽,  µε 𝜆 ≠ 0. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) η (ε) τέµνει την 𝐶  σε δύο διαφορετικά σηµεία Α και Β αν και µόνο αν 

λβ<1, 

β) το µέσον Μ του ΑΒ είναι 𝛭 !!!"
!!

, !
!

, 

γ) αν λ=1 και το β µεταβάλλεται, τότε το Μ κινείται σε µια ευθεία, 

δ) αν β=0 και το λ µεταβάλλεται, τότε  το Μ κινείται σε µια παραβολή. 

	  

9)  Δίνεται η παραβολή 𝐶 :  𝑦! = 2𝑝𝑥 και ένα σηµείο της Μ, διαφορετικό 

από το Ο. Η παράλληλη από το Μ προς τον άξονα x’x τέµνει την 

διευθετούσα στο σηµείο Α. Να αποδείξετε ότι η εφαπτοµένη (ε) της 

παραβολής στο Μ είναι µεσοκάθετος του ευθύγραµµου τµήµατος ΕΑ, όπου 

Ε η εστία. 

	  

10) Δίνεται η παραβολή 𝐶 :  𝑦! = 4𝑥. Από το σηµείο Μ(-1, 𝑦!) φέρνουµε 

προς τη παραβολή τις εφαπτόµενες ΜΑ, ΜΒ, όπου Α, Β τα σηµεία επαφής. 

α) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση της ευθείας ΑΒ είναι η 𝑦𝑦! = 2 𝑥 − 1 . 

β) Να αποδείξετε ότι οι εφαπτόµενες τέµνονται κάθετα µεταξύ τους. 

	  

11) Μια ευθεία (ε) διέρχεται από την εστία της παραβολής 𝐶 :  𝑦! = 2𝑝𝑥 

και την τέµνει στα σηµεία Α και Β. Να αποδείξετε ότι οι εφαπτόµενες της 

𝐶  στα Α, Β τέµνονται κάθετα.  

	  

12) Δίνεται η παραβολή 𝐶 :  𝑦! = 2𝑝𝑥 και ένα σηµείο της Μ. Η ΜΟ τέµνει 

τη διευθετούσα (δ) στο Ν. Αν (ε) είναι η εφαπτοµένη της 𝐶  στο Μ, να 

αποδείξετε ότι 𝛮𝛦 ∥ 𝜀. 

	  


